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1. Al variare di α, β ∈ R calcolare

lim
n→+∞

√
n5

n+ 1
+ αn2 + βn.

2. Dire per quali α ∈ R, α > 0 risulta convergente l’integrale∫ +∞

0

1

xα · ln (ex + xα)
dx.

3. Data l’equazione differenziale

xu′ = u lnu

studiare i relativi problemi di Cauchy

u(0) = 2

u(0) = 1

u(1) = 2

precisando se si ha esistenza e unicità della soluzione, e, qualora esista la
soluzione, quale sia l’intervallo massimale di esistenza.


